10. cviceni - Goniometrické substituce, odmocniny

k = priklady, co byste fakt fakt méli udélat, prosim prosim

Piiklad 1 (Goniometrické substituce). Spoctéte nasledujici integraly a urcete maximalni
mnozinu existence.

1 2—
(a) [ 5 do. © N [k do () [ 32 do.
(b) «f sin4x1 4z dz

+cos 1 . i3
cos® (f) fcos:v~sin3x dz. (1) f 1+4cossénx+x?)sin2m dz.
f 2—sinx de.
. 3 si 2 2

Q) [ o=tz do B N [ do () f i sseess du

Priklad 2 (Bez vzorového feseni). Spoctéte nasledujici integraly.

(a) f sin:sr:iggosx dz. (C) 12;113:;(; d. (e) f 124—_:3;;; dz.
(b) Sir-li—iucl(;’sxw d. (d) 2sin:c—lcos z+5 d.
Priklad 3. Spoctéte nasledujici integraly.
og T 41 eZz .
(a) fx—lmgloga: dz. (e) f 3:_ 1 dz. (1) f:(;(log%x—l) dz.
1
(b) fm dz. (f) f z log z-log(log ) dz. f $+2
o) [ erf g) [ 3\/ 53 da. (k) N [ iVa? -2z da.
243+ 1— x—i— 1
d) N | VS gy h) [ YL de (N P 2
Piiklad 4. Spoctéte nasledujici integrély.
1 1 1
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b) [ 3y a5t d () [ Vs d= () | Forize do
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Goniometrické substituce
Necht R(:,-) je racionalni funkce dvou proménncyh (jde o podil dvou polynomu dvou
proménnych).
e R(—sinx,cosx) = —R(sinx,cosx) = ¢t =cosz, dt = —sinzx dx
e R(sinx,—cosx) = —R(sinz,cosx) — t =sinz, dt = cosz dx
e R(—sinz,—cosz) = R(sinz,cosz) = t=tanz prox € (-5 + km, 5 + kn) k € Z.
Pak

1 s s 1 ¢

dx = sinx cosx =
1+ 2

e Vidy: t =tan§ pro x € (—7 + 2knm, 7 + 2kn)  k € Z.

Pak
2 , 2t 1—¢?
T = dt, sing = ——, cosx =
1+t 1+t 1+t
Odmocniny
Necht R(:,-) je racionalni funkce dvou proménnych (jde o podil dvou polynomu dvou
proménnych).

U niZe uvedenych substituci: k dopoé¢tu dt nejdiive vyjadiime = v zévislosti na ¢ a pak
teprve derivujeme (vizte priklad niZe)

° R(x, Wr+a), meNm>1, = t=%/r+a

x, ¥ gﬂfjr'd>,m€N,m>1,a,b,c,d€R,ad7£bc = t= 2”/%
x,Vax? + bx + c)
o ar? +br+c=alr—11)? = Var?+bx+c= /alz — x|

oar? +br+c=alr—x)(r—29) = t= /a2

T—x9

o ax? +bx + ¢ nema kofen = t = Vaz? + br +c+x/a
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